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G2. Seja ABC um triângulo com ZABC = 75º e ZACB = 45º. A bissetriz do 
ângulo ZCAB interseta CB em D. Considere um ponto E em AB tal que 
DE=DC. Seja P a interseção das retas AD e CE. Prove que P é o ponto médio 
do segmento AD. 
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Solução 


Vamos tentar extrair propriedades úteis do 
diagrama que possam possibilitar fazer progresso. 
Repare que se A, E, D e C forem cíclicos, podemos 
extrair alguns resultados interessantes, então vamos 


tentar provar que eles são cíclicos! 
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Vamos tentar extrair propriedades úteis do 
diagrama que possam possibilitar fazer progresso. 
Repare que se A, E, D e C forem cíclicos, podemos 
extrair alguns resultados interessantes, então vamos 
tentar provar que eles são cíclicos! 

Seja E’ um ponto em AC tal que E'D = ED. 

Repare que AD é mediatriz do segmento E'E e 
portanto, LADE’ = ZADE. 

Ora, ZCAB = 180º — (75º + 45º) = 60º. Além 
disso CDE” é isósceles e portanto ZCE'D = 45º e 
assim ZE'DC = 90º. 

Sendo assim, como ZADO = ZDAC + ZABC = 
30º + 75º = 105º, temos LADE’ = ZADC - ZE'DC = 
105º — 909 = 15º. 

Finalmente, ZEDB = ZADB - ZADE = 75º — 
15º = 60º. Como ZCAE = ZEDB, concluímos que A, 
E, De C são cíclicos. 


Solução 


Repare que este resultado vai ser bastante útil, 
pois nós conhecemos os valores dos ângulos e o 
teorema de ângulo inscrito vai permitir trabalhar 


muito bem com esses valores. 
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Repare que este resultado vai ser bastante útil, 
pois nós conhecemos os valores dos ângulos e o 
teorema de ângulo inscrito vai permitir trabalhar 
muito bem com esses valores. 

Seja O o centro da circunferência que passa por 
A, E, D. Pelo teorema do ângulo inscrito, ZCOD = 
2/CAD = 60º e ZDOE = 2/DAE = 60º. Isso é o 
suficiente para provar que os triângulos OCD e ODE 
são congruentes e equiláteros! 

Por causa da simetria aqui presente, OP = PD. 
Temos que provar agora que AP = OP 

Pelo teorema do ângulo inscrito, ZAOD= 
2ZACD = 90º. Como o triângulo AOD é isósceles, 
ZOAD = ZODA = 45º. Ora, o triângulo OPD é 
isósceles, logo ZPOD = 45º e consequentemente 
£ZOPD = 90º! Portanto, os triângulos AOP e OPD sê 
congruentes e assim AP = PD, ou seja, P é o ponto 


médio, tal como queríamos mostrar O 


Solução 


Diagrama no GeoGebra: https://www.geogebra.org/calculator /bu42sjs6 


